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Cosa impariamo a

; Risolvere un’equazione di primo grado frazionaria
are
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Equazioni di primo grado frazionarie

La risoluzione di un'‘equazione frazionaria

Affrontiamo ora il problema della risoluzione delle equazioni di primo grado frazionarie, cioé
delle equazioni che presentano l'incognita in qualche denominatore e che si possono
ricondurre alla forma a x = b. Discutiamo insieme un esempio.

ESEMPIO 1:

Consideriamo la seguente equazione frazionaria:
1 1 2

+ =
x—1 x+1 x2-1

Osserviamo anzitutto che non potranno appartenere al dominio dell'equazione i numeri che
rendono nullo qualche denominatore. In altre parole: le soluzioni devono soddisfare le
condizioni di esistenza (C.E.) delle frazioni algebriche che compaiono nell'equazione.
Per porre le C.E. scomponiamo i denominatori.

1 1 2

x—1+x+1:(x—1)(x+1)

Si riconosce ora chiaramente che le condizioni di esistenza sono le seguenti:
CE x#1lAax+-1

La strategia fondamentale per risolvere un'equazione frazionaria € quella di ricondurla a
un'equazione intera, moltiplicando i due membri dell'equazione per il minimo comune
multiplo dei denominatori. Tale passaggio € lecito perché abbiamo posto le C.E.: infatti il
secondo principio di equivalenza richiede che I'espressione per cui si moltiplicano i due
membri di un'‘equazione si mantenga sempre diversa da zero.
1 1 2 - - Y

+ = Il m.c.m. dei denominatorié (x — 1)(x + 1)

x—1  x+1 x2-1

1

@-DE+D-(Z+==)=@-DE+1)

x+1

2
x2-1

Moltiplicando i due membri per il m.c.m.

2
x2-1

(x—Dx+1)- ﬁ +x-Dx+1) ﬁ =(x-Dkx+1)- Proprieta distributiva

x+D)+(x—-1)=2
2x=2=>x=1
Abbiamo trovato come soluzione dell’equazione il valore x = 1; tuttavia x = 1 non soddisfa

le C.E. (annulla il denominatore della prima frazione algebrica), quindi non & soluzione
dell'equazione data: dobbiamo concludere che I'equazione originaria &€ impossibile.
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ESEMPIO 2
Risolviamo I'equazione:

1 2 3
x2—4 x4+2 x-—2

» 1° passo. Scomponendo i denominatori dell'equazione, riscriviamo I'equazione nella

forma:
1 2 3

(x—2)(x+2)_x+2:x—2

Poniamo le condizioni di esistenza.

CE:x#2Ax+* -2

» 2° passo. Il m.c.m. dei denominatori & (x —2)(x + 2).

1 2 3
(x=2)(x+2) x+2 x-2

(x—2)(x+2)(x_2)(x+2)—(x—2)(x+2)%= (x—2)(x+2)m
1-2(x—2)=3(x+2)
1-2x+4=3x+6
—2x—3x=6—-1—-4
—Sx=1=>x= —1
5
» 3° passo. La soluzione trovata, x = — % soddisfa le condizioni di esistenza

dell'equazione, quindi & accettabile.
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ESEMPIO 3

Risolviamo I'equazione:

1 2 1
x2—2x x%2—4 x242x

1° passo. Scomponiamo anzitutto i denominatori; 'equazione si riscrive nella forma:
1 2 1

x(x—2) x—-2)(x+2) x(x+2)

Poniamo le condizioni di esistenza:
CE. x#0Ax+2Ax # =2

2° passo. Il m.c.m. dei denominatori & x(x — 2)(x + 2)

1 2 1
x(x—2) (x=2)(x+2) x(x+2)

—x(x—2)(x+2) x(x—2)(x+2)

x(x—2)(x + Z)x

(x — 2) x—2)(x+2) x(x + 2)

x+2)—-2x=(x-2)>x+2—-2x=x-2

—2X=—4=>X=_—2=+2

3° passo. La soluzione x = 2 che abbiamo trovato non soddisfa le C.E., quindi & da scartare.
L'equazione assegnata € impossibile.

Riflettere

Un'equazione di primo grado frazionaria puo risultare impossibile per due motivi:
a. perché l'equazione intera cui ci si riconduce € impossibile;

b. perché la soluzione dell'equazione intera cui ci si riconduce non € accettabile.

SINTESI

Procedimento per risolvere un'‘equazione frazionaria

1° passo: si determinano le condizioni di esistenza (C.E.) delle frazioni algebriche che
compaiono nell'equazione;

2° passo: ci si riconduce a un'equazione intera, moltiplicando i due membri
dell'equazione per il minimo comune denominatore e si risolve l'equazione cosi
ottenuta;

3° passo: si confrontano le soluzioni trovate con le condizioni di esistenza e si
scartano le eventuali soluzioni che non soddisfano tali condizioni.
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Risolvere i seguenti esercizi.

L1 3 2
0‘0 = —
x—1 x2-1 x+1
0:0 1 1 = 2
x2-2x = x2—4x+4 x3—4x2+4x

.1 1 1
0.0 — —_
2x—2 3x+3 1-x2
o L 1_ 1 _ _ x
x—2 x x+2 x2—4
1 X 1

x2-3x  x2-6Xx+9  3-x

. 1 x 1
0.0 =
x2—4x+4  x24x-6 x+3
o 2 1 _ 1
x2+5x—-6 x%2-1 x2-3x—4
o 1 1 — 2
x2-1 x2-5x-6 x2+3x—4
o x 1 _ .1
x2—6x+9 x2-9 x+3

8

[Impossibile]

3]

H

Progetti finanziati da

e FONDI
- JTRUTTURALI
* EUROPEI 2014-2020

UNIONE EUROPEA

MIUR

SERVIZIO CORREGIONALI ALL’'ESTERO
E INTEGRAZIONE DEGLI IMMIGRATI

REGIONE AUTONOMA
FRIULI VENEZIA GIUL'A

MINISTERO
DELL'INTERNO



